
Заняття 5  Тема: Площа  чотирикутників 

Це потрібно знати! 

Площа – це поняття, яке дає  можливість зрозуміти, яку частину площини займає той чи інший 

об’єкт. Площею многокутника називається величина внутрішньої області многокутника.  

Безпосереднє вимірювання площі на практиці викликає труднощі, тому використовують 

формули для обчислення площ. 

Властивості площі 

1. Рівні многокутники  мають рівні площі. 

2.  Площа многокутника дорівнює сумі площ частин, з яких він складається. 

3. Площа квадрата зі стороною, що дорівнює одиниці довжини, дорівнює одиниці площі. 

Дві фігури називаються рівновеликими, якщо вони мають рівні площі. 

Площа довільного чотирикутника 

 

 

 

 

Площа описаного та вписаного чотирикутника 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Площа паралелограма 

 

 

 

 

 

 

Площа прямокутника 
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Площа квадрата 

 

 

 

 

Площа ромба 

 

Площа ромба 

 

 

 

 

Це потрібно вміти! 

Задача1. Бісектриса кута прямокутника  поділяє сторону на відрізки 7 см і 9 см, починаючи з 

вершини протилежного кута. Обчисліть площу прямокутника. 

 

 

  

Розв’язання 

 Нехай         даний прямокутник, в якому      

бісектриса                    січна, тому      , 

  як внутрішні різносторонні .    бісектриса          

тому          отже            У                   отже,          рівнобедрений з 

основою    і тому          Якщо      см, а       см за умовою, то        

                                                                                   

Відповідь:         

Задача 2.Знайдіть площу прямокутника, діагональ  

якого 10 см і утворює зі стороною кут      

 

 

Розв’язання 

Нехай       даний прямокутник, в якому діагональ    утворює зі стороною            

                      за властивістю діагоналей прямокутника, отже         

      рівнобедрений, отже,                  а  

                     

      
 

 
            

 

 
     

 

 
          

Відповідь:        
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Задача 3. Висоти  паралелограма 18 см і 24 см, к а кут між ними    . Знайти площу 

паралелограма. 

 

 

 

 

 

Розв’язання 

Нехай      даний паралелограм, в якому        і                ,    

                         чотирикутник, в якому                      тоді 

                     

             за умовою, отже            . Тоді  

                    .  З Δ         
  

      
 

    

  
 

    

 
       (см).       

                                                

Відповідь:             

Задача 4. В паралелограмі діагоналі  дорівнюють 16 см і 20 см. Менша з них перпендикулярна  

до його сторони. Знайдіть площу цього паралелограма.  

 

 

  

 

 

Розв’язання 

Нехай      даний паралелограм, в якому                   Нехай             

       тоді                      

звідси        
       

 
              Отже,                     за теоремою Піфагора  

           , тобто                        

  кладаємо систему рівнянь:  
          

          
  

                        

                            

                          

Відповідь:        

Задача 5. Знайдіть сторону ромба, діагоналі  

якого відносяться як  1: 2, а площа ромба        
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Розв’язання 

Нехай       даний ромб, в якому                            Нехай             

       тоді за умовою задачі                
     

 
 

  

 
  Cкладаємо систему рівнянь:  

    
  

 
    

   

 
    

       
     

    

      
   

    

      
  

 
     

       
  

       за властивістю діагоналей ромба, отже з                     
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Відповідь:         

Задача 6. Довжина кола, вписаного в ромб, дорівнює           

Обчислити площу ромба, якщо його сторона точкою дотику 

 поділяється у відношенні    4 : 9.  

  

 

 

Розв’язання 

Нехай       даний ромб, в який вписане коло, довжина якого 72π см,            за 

умовою.     радіус вписаного кола, отже  висота ромба        

                                                  

     прямокутний, бо           висота проведена до гіпотенузи, отже,        

     Нехай                          

                                            

Отже,               . Звідси                             

Відповідь:           

Задача 7. Діагональ ромба   ділить його висоту на  

відрізки 13 см і 5 см. Знайдіть площу ромба. 

Розв’язання 

 

 

 

Нехай      даний ромб, в якому       , а діагональ     ділить висоту на відрізки    

              В ромбі       діагональ    бісектриса      отже     бісектриса 

             

  
  

  
 

  

  
  за властивістю бісектриси трикутника.    
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Нехай                      тоді з                     за теоремою Піфагора. 

                  

                                                         

   
   

   
    

  

  
                          Отже,                      

Так як        то                               

Відповідь:         

Задача 8. З вершини кута прямокутника до діагоналі  

проведено перпендикуляр, що ділить її на відрізки,  

різниця яких 6 см. Обчисліть площу прямокутника,  

якщо довжина перпендикуляра  4 см. 

Розв’язання 

Нехай        даний прямокутник, в якому                 

                          Нехай                           

             В         висота, проведена до гіпотенузи, отже              

                                                                                                           

Так як                  

                                                      

Відповідь:        

Спробуй виконати сам! 

1.Бісектриса кута прямокутника поділяє сторону на відрізки 12см і 8 см, починаючи з  вершини 

протилежного кута. Знайдіть площу прямокутника. Відповідь:          

2. Як зміниться площа квадрата і його периметр, якщо діагональ зменшити в два рази?                                                                                                                  

Відповідь: площа зменшиться в 4 рази, а периметр в 2 рази.  

3. Бісектриса кута прямокутника ділить його діагональ у відношенні 2 : 7. Знайдіть площу 

прямокутника, якщо його периметр 108 см. 

Відповідь:     
   

4.Знайдіть площу паралелограма, в якому дві висоти 5 м і 6 м, а кут між ними                                                                                                                               

Відповідь:       

5. У паралелограмі гострий кут дорівнює       а діагональ ділить тупий кут у відношенні 3 : 1. 

Обчисліть площу паралелограма, якщо менша діагональ дорівнює        

Відповідь:         

6. Знайдіть площу ромба, якщо його висота 12 см, а менша діагональ  13 см. Відповідь: 

           

7. Точка дотику кола, вписаного в ромб, поділяє його сторону на відрізки, відношення довжин 

яких дорівнює  4. Знайдіть площу ромба , якщо довжина кола     см.  

Відповідь:         

8. Знайдіть площу паралелограма, сторони якого   см і      см, а кут між висотами    . 

Відповідь:     .  

  

    

  

  


